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Véta 6.1. ( funkce n proménnych )

Realnou funkci n realnych proménnych, n € N, nazveme zobrazeni

f:DCR"—=R.
(m’s“eme: z=f(T), TED, y=f(z1,25,...,2,), VR*:z=f(z,y), vR®:u=f(z,y,2) )
Pricemz:
1. mnozina D = D(f) se nazyva definicni obor funkce f,

2. mnozina H(f) = {z eR: z=f(7), T € D(f)} se nazyva obor hodnot funkce f,
3. mnozina G = {(7,f(?)) eR: 7 e D(f)} se nazyva graf funkce f,

4. mnozinu He = {? € D(f): f(?) = C}, C € R, se nazyva vrstevnice (hladina) grafu funkce f.

Véta 6.2. ( Heineho definice limity )

Necht f: D(f) C R* = R a @y € R™ je hromadny bod mnoziny D(f).

1. Rekneme, ¥e funkce f ma v bod& @' limitu b € R, jestliZe pro libovolnou posloupnost (7k) T € D(f),
T # T, konvergujici k o (v R™) konverguje (v R) posloupnost (f(Z'x)) k &islu b.

feme:  lm f(Z)=b, vR: Lm f(zy)=b  Lim fley)=b )
(p ?—)?o f( ) ?j?o f( y) (z,y)—(z0,Y0) f( y)
Y—Yo

2. Rekneme, e funkce f ma v bodé T, limitu b € R vzhledem k mnoziné Q C D(f) (T je hromadny
bod ), pokud restrikce (ziiZeni) f|q funkce f na mno¥inu  mé v bod& Zq limitu b,

(pz’.s‘eme: lim f(Z) =", vR?: lim f(z,y) = lim f(z,y)=0"> >
Z 7o 770 (z,y)—(20.,90)
TEN y—Y0 (z,9)eQ

(z,y)ER

Véta 6.3. ( Cauchyova definice limit y )

Necht f:D(f)CR™ = Ra Ty € R je hromadny bod mnoZiny D(f).
Rekneme, ¥e funkce f ma v bod& T limitu b € R, jestlize

Ve>038>0VZ €D(f): 0< |7 -3 <8 = [f(Z)-b|<e.

<pz’s“eme: lim f(Z)=b )

—)mo
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|Necht f,g: D C R* > R, a € R a z4 je hromadny bod mnoZiny D. Jestlize Hlimﬁf(?) =ba Hlimﬁg(?) =c
T —z0 T —TQ
potom

1. lim af(T) = ab,

T —TQ

(f(Z) +9(d) =b+c

lim
T =z

Véta 6.5. ( o dvojnasobnych limitach )

Necht f: D(f) C R? — R je funkce dvou proménnych. Jestlize

1. existuje dvojna limita lim  f(z,y) =9,
(271'/)—)(207?/0)

2. existuje 6 > 0 tak, ze pro kazdé y € P(yo,0) existuje lim f(z,y) =: ¢(y) a
T—T0
pro kazdé z € P(z, ) existuje yhlgl flz,y) = 9¥(z),
—Yo0

potom také existuji limity ?}LIIyl o(y), lim Y(z) a plati
0 L—Z0

lim lim f(z,y) = lim lim f(z,y) =b.

Y—Yo T—T0 T—Z0 Y—Yo

Véta 6.6. ( spojitost funkce v bodg )

Rekneme, e funkce f : D(f) C R™ — R je spojita v bodé 2y € D(f), pokud existuje _lim F(T) a plati
T—>TQ

lim f(Z) = £(Zo).

T —T0

Je-li T4 izolovany bod D(f), povazujeme funkci f v tomto bodé za spojitou.

Véta 6.7. ( spojitost funkce na mnozing )

Rekneme, Ze funkce f : D(f) C R™ — R je spojita na mnoziné Q C D(f), pokud je f spojita v kazdém bod&
mnoziny 2.

Véta 6.8. ( algebraické operace se spojitymi funkcemi )

Jsou-li funkce f a g spojité v bod& T’y € R™, jsou v tomto bod& 'y spojité i funkce af (a€R), fxg, f-9,
|f| a funkce 5 pokud g(Z o) # 0.
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| Necht f je spojitéd v bod& 7o € R™ a necht g je spojitd v bod& o = F( ). Potom superpozice go f : T
9(f(T)) je spojitéd v bod& Zq.




