Kapitola 9.
Tayloruv polynom

Definice 9.1. ( vyssi derivace )

Necht funkce f je diferencovatelnd na U(xg). JestliZe existuje

i @) = F'(z0)

95—AH) a — [L’O

= f"(l"o),

pak &islo f”(xo) se nazyva druhd derivace funkce f v bodé& z;.
Tedy f"(z9) = (f')'(zo) a analogicky pro n-tou derivaci funkce f v bod& x, plati

Fxo) = (F" VY (o).

Rikdme, 7e funkce f je n-krét diferencovatelnd v bod& .
Funkce f" : z — f(x), x € I se nazyva n-ta derivace funkce f na intervalu I.

Véta 9.2. ( TAYLOROVA VETA )

Necht ma funkce f(z) na intervalu (a,x) spojité derivace aZ od (n + 1)-niho ¥adu.
Potom:
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f(z) = fla)+

kde T),(z) se nazyva Tayloriv polynom n-tého stupné a zbytek R, lze zapsat nap¥iklad takto:

f(a+€h)

Lagrangeiv tvar: R, = L 1)l R h=x—a, 0<&<1,
(n+1) h
Cauchyiiv tvar: R, | = / (Ci +¢h) (1—&"p", h=x—a, 0<&<]1,
n.

© p(nt)
integralni tvar: Rn+1:/ fil(g)(:c—g)"df.
; n!

Véta 9.3. ( konvergence taylorovy fady )

Necht ma funkce f(x) na intervalu (a,x) derivace vech ¥adii a necht existuje &islo M > ( takové, Ze

|f®™(z)] < M, pro vdechna n > 0.
Potom nl_l)]r}gloo R,1 =0 a piseme:
f'(a) , [(a) ) 3 = [®(a) K
f(z) = f(a)+ T (x — a) —|—T(x—a) +T(:c—a) + ... — X (x —a)




9.4. / TABULKA zékladnich rozvojii:
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