Kapitola 3.
Rady

Definice 3.1. ( &iselna ¥ada )

M&jme posloupnost {a, } redlnych &isel.

+0oo
Symbol ay+as+az+... = E a, se nazyva nekonelna fada.
n=1
Cisla a,, se nazyvaji ¢leny ¥ady.
Posloupnost {s,}, kde s, = a; +as + ... + a,, se nazyva posloupnost &aste¢nych souctl ¥ady.

( nemuze-li dojit k zdmeéné, pripoustime zdpis: Z ay, )

Definice 3.2. ( konvergentni a divergentni fada )

+0oo
Rada Zan se nazyva konvergentni, je-li konvergentni jeji posloupnost &astednych soutti {s,}.
n=1
+oo
( piseme Z a, = lim s, =s, kde s nazyvame soucet Tady )
n—-4o0
n=1
+o00
Rada Zan se nazyva divergentni, je-li divergentni jeji posloupnost &asteénych souéti {s,}.
n=1
400 +o0
( piseme Z a, diverguje, nebo Z Gy = 00 )
n=1 n=1
Véta 3.3. ( operace s konvergentnimi fadami )
+o00 +oo
Jsou-li konvergentni ¥ady > a, =a, > b, = b, potom
n=1 n=1
+0oo —+00 —+00
Z(aan+ﬁbn):a2an+ﬁ2bn =aa—+ b, a, 0 €R.
n=1 n=1 n=1

Véta 3.4. ( nutna podminka konvergence )

+o0
Je-li Fada Zan konvergentni, potom lim a, = 0.

n——+00

n=1




Véta 3.5. ( srovnavaci kritérium )

+o00o +oo
Necht > a, a > b, jsou ¥ady, pro jejichZ &leny plati nerovnost
n=1 n=1
0<a,<b, prosv.neN.
Potom

+00 +o0
1. kdyZ konverguje > b,, konverguje také > a,,

+00 too
2. kdyz diverguje > a,, diverguje také > b,.

n=1 n=1

Definice 3.6. ( majoranta a minoranta )

+oo +oo
Necht > a, a > b, jsou ¥ady, pro jejichZ &leny plati nerovnost
n=1 n=1
0<a,<b, prosv.néeN.
Potom
+00 +o0
1. ¥ada ) b, se nazyvd majorantou fady Y a,,
n=1 n=1
+o0 +oo
2. ¥Yada >’ a, se nazyva minorantou ¥ady »_ b,.
n=1 n=1

Véta 3.7. ( limitni srovnavaci kritérium )

—+00 —+00
Necht " a, a > b, jsou ¥ady, pro jejich? &leny plati

n=1 n=1

a, >0 prosv.neN a VneN: b, >0.

Pokud existuje limita

potom

+oo +00
1. a,, konverguje pravé tehdy, kdyz > b, konverguje,

n=1 n=1

o0 +oo
2. a,, diverguje pravé tehdy, kdyz > b, diverguje.




Véta 3.8. ( limitni d’Alembertovo kritérium )

Necht existuje limita lim |%2*L| Pak plati:
n—-+oo | n
+0oo
1. Je-li lim |**| <1, potom Yada ) a, konverguje.
n—+00 " n=1
+0oo
2. Je-li lim |*=1| > 1, potom ¥ada Y a, diverguje.
n—-+00 mn

n=1

Véta 3.9. ( limitni Cauchyovo kritérium )

Necht existuje limita lir}rq /]an|. Pak plati:
n—-+0oo

+oo
1. Je-li lir}ra {/las] < 1, potom ¥ada a,, konverguje.
n—-1+oo 1

n=

+0o0
2. Jeli liIP {/|a,| > 1, potom fada > a, diverguje.
n—Troo n=1
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