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MA1, M1, ME1, MS1 www.KMA zcucz

prehled integracnich technik

e integraci per-partes:

> fx"e’“" dz, fx” coswz dx, fx” sinwz dx, n €N, wkeR,

» [2"arcsinz dz, [2"arccoszdz, [2"Inzdz,

[ a™arctge dz, [ 2™ arccotgr dz, n € N,
» [e* coswrdz, [e* sinwzdu, w,a € R,
» [cos"zdx, [sin”xdx, fmda:, neN\ {1},

» [cosaxcosbrdx, [sinarcosbrdzx, [sinarsinbrdr, (a.beR, a#+b).
P(z).

Q(z)
(AaBaDaEapaq € R? p2 _4q < 0)7
kofeny polynomu 2% + pz + ¢ jsou komplexni (sdruzené),

e integrace raciondlnich funkci R(z) = P a @ jsou polynomy,

A
> / dx, substituce y = = — a,
x—a
A .
» [ ————dz, ne N\ {1}, substituce y = = — a,
(x —a)”
/ b d 2+ pr + iplny ¢t
» [ ——dx, x x na uplny ctverec
pERT— pz + ¢ na tplny
a substituci prevod na f ] dy,
> /m dz, pfevod na D f o) d:c + [ x2+px+q da,
/ B d N\ {1} 2+ pr + iplny ¢t
> T, ne ) x x na uplny ¢tverec
(22 + px + )" prd PRy
a substituci prevod na f o +1) dy,
Axr+ B
> / @ tprt o dz, n € N\{1}, pfevod na D f dx+f m dz,

Px) ., ) da Py(x) . . . .
O) dx—/Pl( )d +/ 0) dz, st[P] > st[Q], st[P] < st[Q],

1;2((;”)) na parcialni zlomky.
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prehled integracnich technik

e integraly typu [ R(sinz,cosz)dx:

» univerzalni substituce y = tg 5 <sin:c = %, cosx = %, dz = ﬁdy),
» R(—sinz,cosz) = —R(sinx, cosx) substituce y = cos z,
> R(Sin X, — COS a:) = —R(sinx, cos LB) substituce y = sin z,
» R(—sinz, —cosz) = R(sinz, cosx) substituce y = tg .
e integraly typu [ sin™ z cos” x dx: (m,n € No)
> m je liché V n je liché substituce y = cosx pro m liché, y = sinx pro n liché,
» m je sudé A n je sudé uziti vzorct cos? z = §(1 + cos 2z), sin® z = (1 — cos 2z).
e integraly typu [ cosax cosbxdx, [sinaxcosbxdx, [ sinaxsinbz da:
(a,b € R, a# =£b)
> uziti vzorcl cos az cos bz = 3 [cos(a + b)z + cos(a — b)z],
sin ax cos br = 3 [sin(a + b)z + sin(a — b)z],
sin az sin bz = § [— cos(a + b)z + cos(a — b)z].
. Ve n a/x"_b .
e integraly typu f R (x, \ /m> dax: (a,b,c,d € R, ad — bc # 0)
(n € N je nejmensi spoleény nasobek vSech odmocniteli ve vyskytujicich se odmocninéch)
> substituce y = 1/ %.
e integraly typu [ R(z,Va? — 22)dz, [ R(z,Va? + 2?)dz, [ R(z, V2% — a?) da:
(a>0)
> f R(SE, vV a? — :Cz) dx substituce x = asiny nebo x = acosy,
(sin?y + cos?y = 1, sin 2y = 2siny cosy, cos 2y = cos? y — sin?y),
N > f R(JS, Va? + 132) dx substituce z = asinhy,
(8]
E; (cosh? y — sinh? y = 1, sinh? 3y 4 cosh? y = cosh 2y),
N
< > f R(JS, Va2 — a2) dx substituce x = acoshy,
E (cosh? y — sinh? y = 1, sinh?®y + cosh? y = cosh 2y).
<
N
=
= e nékteré rekurentni formule: (n €N)
[
=) Y R S _ 2n—1
8 > ‘[TL — f (1+:172)n d./L', In+1 - 271,(141:»%2)" + gn In,
N
© » [, = f cos”" x dx, Inio= %Hcosnﬂxsinx—i- Z—I; s
» I, = [sin"zdz, Lyyo = — g sin™ wcosa + 4L,




