Cvièení: ZLOÈIN V DOMÌ PANA X

Zadání: V domì pana X byl spáchán zloèin. Na místo se dostavila skupina vyźetøovatelù v èele s komisaøem kriminální slu¿by, který prohlídkou místa èinu a výslechem pøítomných osob dospìl k následujícím skuteènostem:

1. Soused pana X øekl, ¿e vidìl pana X v obývacím pokoji. 2. Obývací pokoj sousedí s kuchyní. 3. Zloèinec vystøelil v kuchyni.

4. Ránu bylo slyźet ve vźech okolních místnostech. 5. Pan X, který má dobrý sluch, øekl, ¿e ránu neslyźel.

Závìr (tvrzení): Jestli¿e soused mluvil pravdu, pak pan X lhal (a naopak).

Výźe uvedené poznatky lze zformulovat v podobì následujících výrokù:

• A . . . . . Soused pana X mluvil pravdu. • B . . . . . Pan X byl v obývacím pokoji. • C . . . . . Pan X byl v blízkosti kuchynì. • D . . . . . Pan X slyźel výstøel. • E . . . . . Pan X mluvil pravdu.

Formalizací úlohy dospìjeme k závìru, ¿e pro dùkaz odvozeného tvrzení musíme z implikací A → B, B → C, C → D, D → ¬ E odvodit teorém A → ¬ E. Èili T = { A → B , B → C , C → D , D → ¬ E } , T ⊢ ( A → ¬ E ) , resp. T |= ( A → ¬ E ) .

Odvození: 1. A → B MA 1 2. B → C MA 2 3. C → D MA 3 4. D → ¬ E MA 4 5. ( B → C ) → ( A → ( B → C )) Axiom ( * ) 6. ( A → ( B → C )) → (( A → B ) → ( A → C )) Axiom ( ** ) 7. A → ( B → C ) dostaneme aplikací MP na 2, 5 8. ( A → B ) → ( A → C ) dostaneme aplikací MP na 7, 6 9. A → C dostaneme aplikací MP na 1, 8 10. ( C → D ) → ( A → ( C → D )) Axiom ( * ) 11. ( A → ( C → D )) → (( A → C ) → ( A → D )) Axiom ( ** ) 12. A → ( C → D ) dostaneme aplikací MP na 3, 10 13. ( A → C ) → ( A → D ) dostaneme aplikací MP na 12, 11 14. A → D dostaneme aplikací MP na 9, 13 15. ( D → ¬ E ) → ( A → ( D → ¬ E )) Axiom ( * ) 16. ( A → ( D → ¬E )) → (( A → D ) → ( A → ¬E )) Axiom ( ** ) 17. A → ( D → ¬ E ) dostaneme aplikací MP na 4, 15 18. ( A → D ) → ( A → ¬ E ) dostaneme aplikací MP na 17, 16 19. A → ¬ E dostaneme aplikací MP na 14, 18