JAZYK VÝROKOVÉ LOGIKY

De˛nice:

Oznaème V = {¬, ∧, ∨, →, ⇔, (, ), A, B, C, ...} abecedu jazyka výrokové logiky, kde A, B, C, ... oznaèují výrokové promìnné.

1. Ka¿dá výroková promìnná je výrokovou formulí.

2. Jestli¿e A a B jsou výrokové formule, pak také (¬ A), (A ∧ B), (A ∨ B), (A → B) a (A ⇔ B) jsou výrokové formule.

3. őádné jiné výrokové formule ne¿ podle bodù 1 a 2 neexistují.

Jazykem výrokové logiky nad abecedou V potom nazýváme mno¿inu

vźech výrokových formulí správnì vytvoøených ze symbolù abecedy V . Abeceda V mù¿e být koneèná nebo nekoneèná, takto de˛nované jazyky budou v¿dy nekoneèné.

LOGICKÉ VYPLÝVÁNÍ:

1. Formule B logicky vyplývá z formulí A_1, A_2, ..., A_k tehdy a jen tehdy, kdy¿ formule (A_1 ∧ A_2 ∧ ... ∧ A_k) → B je výrokovou tautologií.

2. Formule B logicky vyplývá z formulí A_1, A_2, ..., A_k tehdy a jen tehdy, kdy¿ formule (A_1 ∧ A_2 ∧ ... ∧ A_k ∧ ¬ B) je výrokovou kontradikcí.

Pravidlo odlouèení ( modus ponens ) :

Jsou-li formule A a A → B výrokovými tautologiemi, pak i formule B je výrokovou tautologií.

ZÁKLADNÍ AXIOMY VÝROKOVÉ LOGIKY :

(A → (B → A)) ( * ) ((A → (B → C)) → ((A → B) → (A → C))) ( ** ) ((¬ B → ¬ A) → ((¬ B → A) → B)) ( *** )