T E O R I E A M O D E L Y

Pøedpoklady:

1) Zvolíme nìjaký soubor axiomù výrokové logiky, napø. tøi základní. 2) K axiomùm pøidáme dalźí pravdivé formule { tzv. mimologické axiomy. Závìr:

Dedukcí mù¿eme odvozovat dalźí logické formule, které budou pravdivé ve vźech svìtech, ve kterých jsou pravdivé dané mimologické axiomy.

Formální de˛nice:

Oznaèíme T nìjakou mno¿inu formulí jazyka výrokové logiky. Tyto formule vezmeme jako mimologické axiomy.

Mno¿inu T budeme nazývat teorií jazyka výrokové logiky .

Dùkazem (odvozením) formule A z teorie T je koneèná posloupnost formulí taková, ¿e její poslední èlen je formule A a ka¿dá z pøedchozích formulí • je axiom výrokové logiky, • patøí do T nebo • se získá z pøedchozích formulí odvozením (aplikací pravidla modus ponens).

Potom øíkáme, ¿e formule A je formálnì dokazatelná z teorie T , resp. A je teorém v T .

Zapíźeme T ⊢ A . De˛nice:

Øíkáme, ¿e teorie T je sporná, pokud lze najít nìjakou formuli A takovou, ¿e T ⊢ A a T ⊢ ¬ A . V opaèném pøípadì se teorie nazývá bezesporná.

Dùle¿itou vlastnost odvozování popisuje tzv. vìta o dedukci.

Má-li abeceda jazyka k symbolù, existuje 2k rùzných modelù ( 2k øádkù v pravdivostních tabulkách ) .

Oznaèíme-li M nìjaký model jazyka výrokové logiky a A je formulí tohoto jazyka, potom model M pøiøazuje pravdivostní hodnotu vźem výrokovým promìnným v A a pravdivostními tabulkami lze vyhodnotit pravdivostní hodnotu formule A .

Pokud model M vede k vyhodnocení formule s pravdivostní hodnotou true , øekneme, ¿e formule A je pravdivá v modelu M a píźeme

M |= A .

De˛nice:

Formule A , která je pravdivá ve vźech mo¿ných modelech, je výrokovou tautologií , formule A , která je nepravdivá ve vźech modelech, je výrokovou kontradikcí .

De˛nice:

Oznaème T teorii jazyka výrokové logiky a M model tohoto jazyka. Kdy¿ M |= A pro vźechny formule A ∈ T , potom øekneme, ¿e M je modelem teorie T .

De˛nice:

Jestli¿e v ka¿dém modelu M teorie T je formule A pravdivá, potom formule A logicky vyplývá z teorie T , co¿ zapíźeme

T |= A .