VĽTA O DEDUKCI

JestliŚe T ∪(A) ⊢ B , pak T ⊢ (A → B) , kde A a B jsou formule vŸrokovĆ logiky. JestliŚe tedy z teorie T a nĹjakĆ formule A je formălnĹ dokazatelnă formule B , pak z teorie T je formălnĹ dokazatelnă formule A → B .

Poznămka: DŰkaz vĹty o dedukci vychăzą z danĆ soustavy axićmŰ a lze ho nająt prakticky v kaŚdĆ literatuľe zabŸvającą se matematickŸmi zăklady logiky.

Pľąklad:

Dedukcą lze dokăzat, Śe obsahuje-li teorie T nĹjakou formuli a souĞasnĹ i jeją negaci (teorie T je spornă) , lze z tĆto teorie odvodit kaŚdou formuli. Pľedpoklădejme tedy, Śe T = { A , ¬ A } , a dokăŚeme formuli B (libovolnou) :

1. A 2. ¬ A 3. A → (¬ B → A) 4. ¬ A → (¬ B → ¬ A) 5. ¬ B → A 6. ¬ B → ¬ A 7. (¬ B → ¬ A) → ((¬ B → A) → B) 8. (¬ B → A) → B 9. B

MA 1 MA 2 Axićm ( * ) dosazenąm ¬ B za B Axićm ( * ) dosazenąm

¬ A za A a ¬ B za B MP 1, 3 MP 2, 4 Axićm ( *** ) MP 6, 7 MP 5, 8 O formuli B nebyly uĞinĹny ŚădnĆ pľedpoklady, lze tedy ze spornŸch axićmŰ ¬ A , A odvodit libovolnou formuli B .